Problema 1
Sia P un punto di un arco AB di una semicirconferenza di centro O e raggio r. Sia T il punto in cui la semiretta OP incontra la

PT AP

tangente in A all’arco. Porre - AOT e calcolare i seguenti limiti: |jm — e ]im —
P-4 AT~ P-4 AT

x= AOT

Limitazioni geometriche

per Po A x- 0 0 o 0
g 0 0°¢x<180° con x# 90
per P- B x- 180° [

Considero il triangolo OAT retto in A con OA=r
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Considero la corda AP che sottende I'angolo alla circonferenza che € la meta dell’angolo al centro, quindi vale —.
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Peril teorema dellacorda AP = 2r senE

2r senf 2 senE AP ZSeng » sen5 ]
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Problema 2

Data la semicirconferenza di centro O e diametro 4B = 2;-, sia AC una sua corda di lunghezza 4( = r\@ . Considera un

punto P su AB e traccia da P la semiretta s perpendicolare ad AC. Detti Q ed Ri punti in cui s interseca, rispettivamente, AC e

la semicirconferenza e posto x = QAR calcola il seguente limite: lim—=

P-4 OR

— 7 . . o
AC = r\/g 0 I’'angolo alla circonferenza corrispondente alla corda vale 60

Il triangolo ABC e retto in C perché inscritto in una semicirconferenza

x= QAR limitazioni geometriche 0< x< 60°

Considero il triangolo AQP retto in Q

OP= AP sen30’ = A
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AQ AP cos30° = AP—

Considero il triangolo AQR retto in Q QR AQ tgx = £Z3 tgx
1
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Disegna il grafico probabile della funzione y = In

e, successivamente, ricava il grafico di ) = | f (x)| .
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Non ci sono intersezioni con I'asse y perché x = 00 C.E.
Segno y> 0
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Limiti e asintoti
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xHI'xH
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Intersezioni con I’asintoto orizzontale
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Vx?-3x-4

Disegna il grafico probabile della funzione y - e, successivamente, ricava il graficodi ) = |f(x)| .
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Non ci sono intersezioni con l'asse y perché x = 00 C.E.
Segno y>0 x>-2

Limiti e asintoti
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Intersezioni con gli asintoti orizzontali
i

0 Jx?-3y- Ox*-3x-420 Ox<-10x> 4

[Iy: w \/27_ i [ . .

0 X+ 2 X -3x-4=-x-2 [J-x-220 0x< -2 impossibile

Hy:-l Exz-Sx-4:x2+4x+4 %x=-§
0 7
0

D x2_ 3X' 4 sz' 3X' 42 O %x< - 1D x> 4 accel‘tabile

T 2 Po3x-4=xt2 B-x-220 0x2 -2 - B

Hy= Ex2-3x-4:x2+4x+4 %x=-§ 7
0 7

y=f(x) ' y=1f()] .




3x+ sen2x
Calcola il seguente limite hm— giustificando i passaggi ed indicando il limite notevole usato.
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Calcola il seguente limite l1m giustificando i passaggi ed indicando il limite notevole usato.
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In alternativa, si puod svolgere cosi:
030 0,30
i Dx-3D2x_1. 0 X0 1 x e
x.l% x+ H _qu% 0 1D2x _X_MD 1D2x_e_2—€
xgl+ — 1+ —
X X

Infatti, calcolando separatamente il limite del numeratore e quello del denominatore, si ha:

2x -6t
3
lile-ED = limD1+lD e avendopostol: -2 p=-t oy per x - to  t.
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Data la funzione f(x)= Jgx- 1
xt2

trova il valore di a per il quale f(x) & continuain x = - 1. Disegna il grafico esatto della funzione ottenuta.

perx< -1



x- -1
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iperbole parabola
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xt2
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Data la funzione f(x)= [Jyx- 3
per x> 1

i

determina il parametro imponendo che f(X) sia continuain x = | Disegna il grafico esatto della funzione ottenuta.

l{r{;(a— 3¢°) = f(1)= a- 30
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Calcola gli asintoti della seguente funzione f(x) =
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x = 0 discontinuita di lll specie perché esiste il limite ma non esiste il valore della funzione nel punto 0. Non c’é asintoto.
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non ci sono asintoti orizzontali, ci puo essere I'asintoto obliquo
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Asintoto obliquo y = Ex+ l.
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Calcola gli asintoti della seguente funzione f'(x) = 81x3x CE. 8x°-120 xt? E D= ﬁ-w ;Eﬁﬂ ﬁg;ﬂo ﬁ
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Classifica le discontinuita delle seguenti funzioni seguenti
+
g(x)= )62 2 CE. x*-4%0 Xt t2
x -4
lim x+2 000 in fattori
0o scompongo in fattori:
w2 x* -4 Hof Pone
xt2 . 1 _ 1 x= -2 discontinuita di III specie perché esiste il limite
lim ———7——=7= lim - -
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. xt2 4 _ . C e g ) e
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a1, 1 perx2 1
1B
g(x)= =0
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I specie, perché i limiti destro e X = Xy
sinistro sono finiti ma diversi tra loro II specie, perché il limite destro ¢ infinito

Enuncia il teorema di esistenza degli zeri. Verifica se valgono le ipotesi del teorema per la funzione seguente nell’intervallo
indicato y=44-x-Inx 1in [1;3]

Enunciato:

Una funzione continua in un intervallo chiuso e limitato che assuma valori di segno opposto negli estremi ammette almeno uno
zero nell’intervallo considerato.

C.E. 0< x< 4 qundilafunzione & continua nell’intervallo [1;3], perché [1;3] 0 C.E.

L'intervallo ’1;3] ¢ chiuso e limitato.

F()=4-1-n1= 3> 0
f(3)=+/4-3-1n3=1-1n3=-0,09< 0

Calcolo i valori negli estremi:

Il teorema vale, quindi la funzione si annulla almeno una volta nell’intervallo considerato.



